Teknik Pengintegralan
Bagian 1

1. Substitusi
2. Integral Fungsi Trigonometri
3. Substitusi Rasional




1. Substitusi

Prosedur :

jf(x)dx —> suppose u=g(x)

h(u)du

jf(x)dx:jh(u)du =H@U)+C =H(g(x))+C




CX

1. Tentukan I(ZX\/4X2 +5)dx

2. Jika |f(0d=6  Maka dengan
menggdunakan teknik substitusi, hitung :

jxf (x2 +1)1|x

3. Hitungo

J-1iexdx




2. Integral Trigonometri

Ingat bentuk dasar :

1. si.ﬂjx+|:|:|ij=1 d ashAxy=2sm ¥cosy

p.

2. 1+1:=3112 ¥ = 5:3::2 ¥ 3.sinC x = %I:l— I:DSEJ::I

p.

. 1+|:|:|’r,2 X = n:nse.:zx f. cas® ¥ = %Iil+|:|:152x:l

T.osmnxsmy=— ;—[I:I:uslix +}?j— EDEL"‘J’)]

&. COSXCOSY = %[cnsl{x+}?:|+'3'35|1=f‘}’j]

9. sinxcosy= ;—[51'11(1+,}’j+51'ﬂ|11‘.}’:|]
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3. [l dc=ln ]+ C
d X

4. ‘I‘ = dx=eg" +C

-

3. [ =2 1C,a>0,a=1
In =

g . Jsinx = cosx+C



1. 1 cosx axr=sm1x +0C

5-1‘ tan x ox = —In ‘n:u:lz J:I +

:]11‘5@: .T‘-I-'[-:

g 1 cotx Sxr=1ln Eﬂl.f‘—i:'

| 10 1EEEI aZx =In EEEI—tELﬂI‘—'f:
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11. I cosscx dx =1n lcosscx — n:n:ntm:r:l—t:'

sec  x Avr=tanx +C

|

15. IEDEE‘:‘ Yxax=—cotanx +C

secx tan x @v = secx +

15. IEDEE‘i ¥ cotanx adv=—cosgex +C

O,
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Teknik Integrasi dengan fungsi
Trigonometri

1-jsin”xdx orjcos“xdx

Dengan n bilangan asli positif ganjil

. =
sin* X +005' X =1

.



2. jsin”xdx orjcos”xdx

Dengan n bilangan asli positif genap

cos x=HE P
.



3. [sIn" Xcos™ x dx

Dengan m atau n adalah bilangan
asli positif

. =

.



4. [sin" xcos" X dx

Dengan m dan n adalah bilangan asli positif gen

., 1—cos2x
SIN° X =

2

.



5. jtan”xdx or jcotan”dx

: !

cotan’x = cosec’x—1

.



6. _[tanmxsec”x dx

or jcotanmcosecmx dx

tan® x =sec® x—1
cotan®x = cosec°x —1




Example
1. j cos° X dx

2.J'cos4 XSin° xdx
3.jsin 3xsIn 2xdx
4.J'tan4 Xdx

5.jtan3 xsect xdx




Integrasi dengan subsitusi

T ) o
Ja'rx ) e

)
\/XZ —a’ ‘ X= a sec t




substitusi x =asing = x> =a’sin® ¢

a’—x°=a’—a’sin’ g
=a2(1—Sin2¢)
= a’cos’ @

.






Substitusi x = %tan 7,

dx = %sec2 ¢ do

dx
2.
& IX\/9+4X2






Rumus 4




Rumus 5

substitusi{u — x)* = x* +ax+b

U> —2ux+X* =Xx*+ax+Db
U’ —2ux =ax+Db
u® —b = ax + 2ux
~u’-b
- 2u+a

X

contoh

J- dx

Xy X2 + X+ 2




Rumus 6

substitusi(p + X)°u’ =b +ax — x°
atau

substitusi(q— x)°u® =b +ax — x°
EX




Latihan

X —3) (1
1'_[ (65( B Xz))3/2 34 X + \&dx
A_x 4-I In x\/(I:\(x)2+1dX




