0000050500005
SO0 00000

00020 %20 %0 %020 %%

BAR 7 |Mwm2




VR INDEPENDEN

Contoh
I.i
°_ 2 )
i 0.1 0.2 0.1 0.4
X 1 .1 0.2 0.1 0.4
2 0.1 0.1 0.0 0.2
Ffix) 03 05 02

f(1,1)=0.2,
f,(1)=04, f,(1)=05= f,(1)f,(1)=0.2

f(L1)=f,)1,Q)

kejadian [ X, =1]dan [X, =1]saling independen



DEFINISI VR INDEPENDEN

variabelrandom X, X,,..., X, dikatakansaling independen

jikauntuksetiapa, <b,
K

Pla, < X, <h,....a, < X, <b]=][Pla < X; <b]

i=1

TEOREMA

/variabelrandom X, X,,..., X, salingindependen

F (X, X500 X ) = F (X )F (X,)-..F (X, )
f(xvxz ----- Xk): fl(xl)fz(xz)"'fk(xk)




TEOREMA

Dua variatel random X, dan X, dengan f (x,, x,)

saling independen jhj

1.{(x,, %, | f (x,, X, )> O}adalahproduk kartesian AxB

2. Pdf gabunganx, dan x, dapatdinyatakan f (x,, x,) = g(x, )n(x,)

contoh

1. f(x,%,)=8x%%,, 0<x <X <1
2. (%, %)=X+%,0<x <1,0<x,<1
3. X,Y ~GEO(p)

a. fry (%)
b.fy (1), T=X+Y



| DEFINISI PDF BERSYARAT

Jika X,, X, vr diskritatau kontinudengan pdf gabungan f (x,, X, )
makapdf bersyarat X, dengansyarat X, = x, didefinisikan:

f () = K Xe)

f,(x,)

untuknilaix, > f,(x,)>0dan 0 untuknilai yanglain




TH

Jika X, dan X, vr denganpdf gabunganf(x,x, )
dan pdf marginal f,(x,), f,(x,) maka:

f(xpxz) — fl(Xl) f (XZ‘Xl): fz(xz) f (Xl‘XZ)
Jika X, dan X, independenmaka

f (XZ‘Xl): fz(xz)
f (Xl‘XZ): fl(xl)
CONTOH

f(x,y)=x+y,0<x<1,0<y<l

a. f(y|x)
b.P[0<Y <0.5X =0.25]



TH

/Jikax =(X,, X,,..., X, Jdengan pdf gabungan f (x,, X,,..., . )dan )
jikaY =u(X,, X,,..., X, )adalah fungsi X maka
E(Y)=Ey Ju(X,, Xpee, X )1= D> (X, Xy e X ) (X, X 00, X ), X dliskrit

G(Y): E, [u(X, X,,.... X, )= j---ju(xl,xz ..... X )E (X, Xy e X, JAX,AX,...0X, , X kontinu/

{Jika X, dan X, VR dengan pdf gabungan f (x,, x, ) maka
E(Xl T Xz): E(X1)+ E(Xz)

|

Jika X, dan X, vRindependendan g(x),h(y)fungsi

{ makaE(g(X)h(Y))zE( (X))E(h(Y)

|




DEFINISI

/kovariansidari pasanganvr X danY didefiniskan :\
Oxy = COV(X’Y): E[(X — Hx )(Y _:UY)]
\ J
teorema
Jika X danY vrmaka: N

o, =Cov(X,Y)=E[XY]-E[X]E|Y]

\Cov(X Y )=0 jika X danY independen

Jika X, dan X, vrdenganpdf gabungan f (x,, X, Jmaka:
Var(X, + X, )=Var(X,)+Var(X,)+2Cov(X,, X,)

N

N

Var(X, + X,)=Var(X,)+Var(X,), jika X, X, independen




DEF

Jika X danY vr berdistribusi gabunganmakaekspektasibersyaratY dengansyarat X = X
maka:

E(Y[x)=>"y f(yjx) X danY diskrit
y

E(Y|x)= ]oy f(yjxdy, X danY kontinu

contoh

0<y<:EE

f19) = :

> | b2



TH

Jika X danY vr berdistritusi gabunganmaka E[E(Y x)]= E(Y)
Jika X dan¥ vrindependenmakaE(Y|x)=E(Y )danY E(X|y)=E(X)

DEFINISI

The conditional variance of Y given X = x is given by

Var(Y|x) = E{[Y — E(Y | x)]*|x}

THEOREMA
If X and Y are jointly distributed random variables, then

 Var(Y) = Ey[Var(Y| X)) + Var [E(Y|X)]



